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Исследованиям задачи Дирихле на различных стратифицированных множествах 

посвящено большое число статей. К первым можно отнести работу Р. Куранта еще в 
1926 г. Современные ученые (Ю.В. Покорный, Г. Люмер, С. Никез, Дж. фон Белов [9] и 
др.) добились огромного продвижения в теории дифференциальных уравнений на стра-
тифицированных множествах младших размерностей, т. е. на так называемых графах. 
О.М. Пенкин и его ученики опубликовали много работ исследуемых задач на стратах 
большей размерности, однако рассматриваемая теория далека от логического заверше-
ния.  

Цель статьи – построение концевого символа для задачи Дирихле на двумерном 
комплексе, состоящем из плоских выпуклых многоугольников, изучение его структуры и 
свойств. В первой части статьи описывается двумерный комплекс, вводятся обозначения 
для граней, ребер, вершин  комплекса, также определяется его граница. Далее рассматри-
ваются разбиения множества граней, ребер и вершин на некоторые подмножества. Со-
гласно методам, описанным в работах [5–8; 10], с помощью введения аналитической 
функции, а именно сопряженной с рассматриваемой функцией, учитывая условия Коши–
Римана, удается свести задачу Дирихле для уравнения Лапласа на двумерном комплексе 
к задаче Римана на двумерном комплексе. Во второй части статьи для каждой вершины 
комплекса строится матрица концевого символа. Затем рассматривается такое свойство 
матрицы, как число нулей определителя матрицы в заданной точке, взятое с учетом крат-
ности. Данный результат оформлен в виде леммы 1. Вводится мероморфная функция, 
построение которой описано в статье и в лемме 2, исследуется значение приращения не-
прерывной ветви логарифма построенной функции. В дальнейшем при решении задачи 
Дирихле на рассматриваемом двумерном комплексе используются результаты статьи. 

 
Ключевые слова: задача Дирихле, концевой символ задачи, двумерный комплекс, 

стратифицированное множество. 
 
 
На плоскости рассматривается комплекс, состоящий из открытых плоских 

многоугольников Ω௝
ଶ, 1 ൑ ݆ ൑ ݊. Открытые отрезки Ω௝

ଵ, 1 ൑ ݆ ൑ ݈ вместе с их вер-
шинами ߬ составляют границу рассматриваемых плоских многоугольников. 

Будем считать, что эти границы попарно могут пересекаться только по 
сторонам или вершинам, причем семейство (Ω௝

ଵ) составлено из различных сторон. 
Множество всех вершин обозначим F. Тогда полученный двумерный комплекс 

Ωഥ 	ൌ ܨ	 ∪ Ωଵ ∪ Ωଶ,    	Ω௞ 	ൌ	∪௝ Ω௞௝ 
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назовем стратифицированным двумерным компактом, а составляющие его эле-
менты Ω௞

ଵ  и Ω௦ଶ – стратами соответствующих размерностей (одномерными и дву-
мерными). Под стратифицированным множеством Ω здесь понимается Ωଶ ∪	Ωு

ଵ , 
где Ωு

ଵ  – объединение некоторого конечного числа одномерных страт. Объедине-
ние Ω஽

ଵ  оставшихся одномерных страт будет играть роль границы этого множе-
ства. В статье мы исключим случай, когда одно из множеств Ω஽

ଵ , Ωு
ଵ 	представля-

ется пустым. Если к одномерному страту сходится один многоугольник Ω௦ଶ, то 
этот одномерный страт назовем стороной, если несколько многоугольников Ω௦ଶ – 
ребром. Предполагается, что все ребра входят только в Ωு

ଵ . 
Пусть ݉௦

ଶ есть число сторон, составляющих границу ߲Ω௦ଶ и ݉	 ൌ 	݉ଵ
ଶ ൅ ⋯	

൅	݉௡
ଶ . Введем единую нумерацию для этих сторон в виде ܮଵ, … ,  ௠ и рассмотримܮ

разбиение ܫଶ 	ൌ 	 ሼܫ௦ଶ, 1 ൑ ݏ ൑ ݊, ሽ множества ሼ1, … , ݉ሽ, для которого стороны 
,௝ܮ ݆ ∈ ௦ଶ составляют границу ߲Ω௦ଶ. С каждым одномерным стратом Ω௞ܫ

ଵ  свяжем 
некоторое множество ܫ௞

ଵ номеров ݆, для которых ܮ௝ совпадает с Ω௞
ଵ. Число элемен-

тов этого множества обозначим ݉௞
ଵ . В результате получим другое разбиение 

ଵܫ 	ൌ 	 ሼܫ௞
ଵ, 1 ൑ ݇ ൑ ݈, ሽ множества ሼ1, … ,݉ሽ. 
В дальнейшем будет изучаться задача Дирихле на вышеописанном компак-

те с помощью методов в работах [1–3]. Функция ߮௦ 	ൌ 	߮|ஐೞమ ∈ ൫Ω௦ܥ
ଶതതതത	\	ܨ൯,	

1 ൑ ݏ ൑ ݊. Граничные значения этой функции можно описать в форме семейства 
функций ߮௝

ା ∈ ,൫Γ௝൯ܥ 1 ൑ ݆ ൑ ݉, которые определяются равенством 
߮௝
ାሺݕሻ 	ൌ 	 lim௫∈ஐೞమ,			௫⟶௬ φሺxሻ, ݕ ∈ ,	௝ܮ ݆ ∈ ௦ܫ

ଶ. 
Рассмотрим далее семейство единичных векторов v௝ ∈ ܴଷ, 1 ൑ ݆ ൑ ݉, та-

ких, что для ݆	 ∈ -௦ଶ вектор v௝ лежит в плоскости многоугольника Ω௦ଶ и по отношеܫ
нию к нему является внутренней нормалью к стороне ܮ௝. Тогда если функция 

߮௦ ∈   ൯, то можно ввести односторонние нормальные производныеܨ	\ଵ൫Ω௦ଶതതതതܥ

ቀడఝ
డ୴
ቁ
௝

ା
	ൌ 	 డఝೞ

డ୴ೕ
, ݆ ∈  .௦ଶܫ

Согласно работам [2–4] функцию u ∈  ሺΩሻ будем называть гармоническойܥ
на Ωб, если она кусочно-непрерывна и для каждого ݏ ее сужения ݑ௦ гармоничны 
(по отношению к некоторой, а значит, и любой прямоугольной декартовой систе-
мы координат) на двумерном страте Ω௦ଶ, непрерывно дифференцируемы вплоть до 
߲Ω௦ଶ ∩ Ωு

ଵ 	, а ее нормальные производные на одномерных стратах этого множества 
подчинены условию 

෍ ൬
ݑ߲
߲v
൰
௝

ା

	௝∈ூೞ
భ

	ൌ 	0, Ω௞
ଵ ⊆ Ωு

ଵ .	 

Напомним, что в Ωு
ଵ  входят все ребра и условие непрерывности функции ݑ 

на них равносильно соотношениям ݑ௝
ା 	ൌ ௜ݑ	

ା, ݅, ݆ ∈ 	 ௞ܫ
ଵ. Если элементы ܫ௞

ଵ зануме-
ровать, то из этих соотношений достаточно выделить ݉௞

ଵ െ 1 независимых: 
௜ೝݑ
ା 	ൌ ௜ೝశభݑ	

ା ,			1 ൑ ݎ ൑ ݉௞
ଵ െ ௞ܫ  ,1

ଵ 	ൌ 	 ሼ݅ଵ, ݅ଶ … , ݅௠ೖ
భሽ. 

Как обычно, задача Дирихле состоит в отыскании гармонической функции 
u ∈ принимающей на Ω஽	ሻ,ܨ\ሺΩഥܥ

ଵ  заданные значения ݑ௝
ା 	ൌ 	 ௝݂, ܮ௝ 	ൌ 	Ω௞

ଵ ⊆ Ω஽
ଵ . 

Возьмем ߝ ൐ 0 достаточно малым, что при каждом 1 ൑ ݏ ൑ ݊		шары 
ሼ|ݔ െ ߬| ൑ ߬ ,ሽߝ ∈ -попарно не пересекаются. Заметим, что пересечение этих ша ܨ
ров с многоугольником Ω௦ଶ дает ݉௦

ଶ секторов. Введем для них следующую нуме-
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рацию: Ωሺ௝ሻ
ଶ , 1 ൑ ݆ ൑ ݉.	 Боковая граница сектора Ωሺ௝ሻ

ଶ  состоит из его боковых сто-

рон, которую обозначим ∂ᇱΩሺ௝ሻ
ଶ . Таким образом получаем семейство 2݉ отрезков.  

Пересечение выше описанных шаров с центрами в левом и правом концах 
стороны ܮ௝ дает нам отрезки, которые можно разделить на пары. Обозначим их 
соответственно ܮ௝

଴	и ܮ௝
ଵ. 

Для фиксированной точки ߬ ∈ все сектора Ωሺ௝ሻ ܨ
ଶ  с вершиной ߬ занумеруем 

единым образом в виде Ωఛ,௦ଶ , 1 ൑ ݏ ൑ ݉ఛ и аналогично введем нумерации ܮఛ,௝, 	
1 ൑ ݆ ൑ 2݉ఛ их боковых сторон и Ωఛ,௞

ଵ , 1 ൑ ݇ ൑ ݈ఛ одномерных страт с концом ߬. 
Очевидно, объединение этих страт совпадает с Ωఛଵ 	ൌ 	Ωଵ ∩ ሼ|ݔ െ ߬| ൑   .ሽߝ

С каждым одномерным стратом Ωఛ,௞
ଵ  можем связать множество ܫఛ,௞ для но-

меров ݆, для которых ܮఛ,௝ ⊆ Ωఛ,௞
ଵ . В результате имеем разбиение ܫఛ 	ൌ 	 ሺܫఛ,௞,	

1 ൑ ݇ ൑ ݈ఛሻ множества ሼ1, … , 2݉ఛሽ. Число элементов множества ܫఛ,௞ обозначим 

݉ఛ,௞. Таким образом, ∑ଵ
௟ഓ݉ఛ,௞ 	ൌ 	݉ఛ, ∑ఛ∈ி2݉ఛ 	ൌ 	2݉, где учтено, что каждая сто-

рона имеет два конца.  
Введем 2݉ఛ ൈ 	2݉ఛ – матрицы ఛܸሺߞሻ, ߞ ∈ ԧ и ఛܷ с элементами 

ఛܸ,௜௝ሺߞሻ 	ൌ 	 ቊ
݁௜ఏഓ,ೞ఍, ఛ,௜ܮ			 ∪ ఛ,௝ܮ 	ൌ 	 ߲ᇱΩఛ,௦ଶ ,
0,			в	противном	случае,

 

ఛܷ,௜௝ሺߞሻ 	ൌ 	

ە
ۖۖ

۔

ۖۖ

ۓ 1 െ ଶ

௠ഓ,			ೖ
,			݅	 ൌ 	݆	 ∈ ,௞			ఛ,ܫ 		݉ఛ,			௞ ൐ 1,

െ ଶ

௠ഓ,			ೖ
, ݅, ݆	 ∈ ,௞			ఛ,ܫ ݅ ് ݆, 		݉ఛ,			௞ ൐ 1,

	1,					݅	 ൌ 	݆	 ∈ ,௞			ఛ,ܫ ݉ఛ,			௞ 	ൌ 	1, Ωఛ,			௞
ଵ ⊆ Ωு

ଵ ,

െ1, ݅	 ൌ 	݆	 ∈ ,௞			ఛ,ܫ ݉ఛ,			௞	 	ൌ 	1, Ωఛ,			௞
ଵ ⊆ Ω஽

ଵ ,
0, в	противном	случае,

               (1) 

где ߠఛ,௦ означает внутренний угол области Ωఛ,௦ଶ  в точке ߬. Понятно, что эти матри-
цы блочно-диагональны относительно разбиений множества ሼ1, … , 2݉ሽ на соот-
ветственно ݉ఛ пар ሺ݅, ݆ሻ, определяемых условием ܮఛ,			௜ ∪ ௝			ఛ,ܮ 	ൌ 	 ߲ᇱΩఛ,			௦ଶ ,	
1 ൑ ݏ ൑ ݉ఛ, и подмножества ܫఛ,			௞, 1 ൑ ݇ ൑ ݈ఛ. 

Лемма 1  
a) При каждом τ имеют место соотношения 

ఛܷ
ଶ 	ൌ 	1, ఛܸሺߞሻ ఛܸሺെߞሻ 	ൌ 	1. 

б) Число 	sதሺ0ሻ –		число нулей функции detሾUத ൅ Vதሺζሻሿ на прямой 
Re		ζ	 ൌ 	0, взятое с учетом их кратности. Оно четно. 

Доказательство. Введем в рассмотрение матрицу ܣ = ܣ௡ размером n ൈ n, 
все элементы которой числа. Эта матрица имеет следующую структуру: все эле-
менты, кроме диагональных, равны ܾ, диагональные элементы равны ܽ. 

Рассмотрим последовательность ݔ௡ 	ൌ 	det ,௡ܣ ݊ ൒ 1, т. е. 
ଵݔ 	ൌ 	 |ܽ| 	ൌ 	ܽ, 

ଶݔ 	ൌ 	 ሺܽ െ ܾሻݔଵ ൅ ܾሺܽ െ ܾሻ, 
ଷݔ 	ൌ 	 ሺܽ െ ܾሻݔଶ ൅ ܾሺܽ െ ܾሻଶ, 
ସݔ 	ൌ 	 ሺܽ െ ܾሻݔଷ ൅ ܾሺܽ െ ܾሻଷ. 

Нетрудно заметить, что при ݊ ൒ 2 выполняется равенство 
௡ݔ 	ൌ 	 ሺܽ െ ܾሻݔ௡ିଵ ൅ ൅ܾሺܽ െ ܾሻ௡ିଵ. Последовательно подставляя в эту формулу 
значения для определителей ݔ௡ିଵ, получим 

det ௡ܣ 	ൌ 	 ሺܽ െ ܾሻ௡ିଵሾܽ ൅ ሺ݊ െ 1ሻܾሿ. 
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Согласно (1) диагональный блок ఛܷ совпадает с матрицей ܣ௡ при 	
ܽ	 ൌ 	1 െ 2	/݊, ܾ	 ൌ 	െ2/݊ так, что  

det ௡ܣ 	ൌ 	 ሺ1 െ 2	/݊ ൅ 2	/݊ሻ௡ିଵሾ1 െ 2	/݊ ൅ ሺ݊ െ 1ሻሺ2	/	݊ሻሿ 	ൌ	 െ 1. 
Введем матрицу ܣሚ 	ൌ ݊ ଶ приܣ	 ൒ 2: 

൮

ܽ ܾ … ܾ
ܾ ܽ … ܾ
. . … .
ܾ ܾ … ܽ

൲

ଶ

	ൌ 	൮

෤ܽ ෨ܾ … ෨ܾ
෨ܾ ෤ܽ … ෨ܾ
. . … .
෨ܾ ෨ܾ … ෤ܽ

൲, 

где ෤ܽ 	ൌ 	ܽଶ ൅ ሺ݊ െ 1ሻܾଶ и ෨ܾ 	ൌ 	2ܾܽ ൅ ሺ݊ െ 2ሻܾଶ. Подставляя значения для ෤ܽ и ෨ܾ, 
приходим к равенству ෤ܽ 	ൌ 	1, ෨ܾ 	ൌ 	0. Таким образом, ܣ௡ଶ 	ൌ 	1. Следовательно, и 

ఛܷ
ଶ является единичной матрицей.  

Для доказательства еще одного равенства из (а) надо заметить, что 
݁௜ఏ఍ ∗ ݁ି௜ఏ఍ 	ൌ 	1. Тогда очевидно, что для диагональной матрицы ܸ выполняются 
соотношения 

ఛܸሺߞሻ ఛܸሺെߞሻ 	ൌ 	1, det ఛܸሺߞሻ 	ൌ	 ሺെ1ሻ௠ഓ݁ଶ௜ఏ఍, 	ߠ ൌ 	∑ ఛ,௦ஐೞߠ
మ  , 

detሺ1 ൅ ఛܸሻሺߞሻ 	ൌ 	∏ ሺ1 െ ݁ଶ௜ఏഓ,ೞ఍ሻஐೞ
మ . 

(b) В силу (a) и равенства ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻ 	ൌ 	 ఛܷሾ ఛܷ
ିଵ ൅ ఛܸ

ିଵሺߞሻሿ ఛܸሺߞሻ имеем со-
отношение detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻሿ 	ൌ 	 ݁௜ఏ఍ detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ		с некоторым ߠ ∈ ܴ. Поэтому 
достаточно убедиться, что при detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺ0ሻሿ 	ൌ 	0 порядок ݊ нуля функции  
݂ሺߞሻ 	ൌ 	detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ в точке ߞ	 ൌ 	0 четен. Запишем ݂ሺߞሻ 	ൌ 	 ௡ߞ ଴݂ሺߞሻ, где 
଴݂ሺߞሻ ് 0. Тогда в силу предыдущего равенства должно быть  
଴݂ሺ0ሻ 	ൌ 	 ሺെ1ሻ௡ ଴݂ሺ0ሻ, что возможно только для четного ݊. 

Легко видеть, что при фиксированном вещественном ߣ матрица 
 ఛܸ

േଵሺߣ ൅ ሻݐ݅ → 0 при ݐ → േ∞. Следовательно, скалярная мероморфная функция 
݄ఛሺߞሻ 	ൌ 	detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ/ detሾ1 ൅ ఛܸሺߞሻሿ 

имеет пределы при ݐ → േ∞ 
݄ఛሺߣ ൅ ሻݐ݅ 	ൌ 	det ఛܷ,   ݄ఛሺߣ െ ሻݐ݅ 	ൌ 	1. 

В частности, проекция нулей аналитической функции detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ на 
действительную ось является дискретным множеством. Если на прямой ܴ݁ߞ	 ൌ  ߣ	
отсутствуют нули функций detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ		и 	detሾ1 ൅ ఛܸሺߞሻሿ, то можно рассмот-
реть приращение непрерывной ветви логарифма ln ݄ఛሺߞሻ на этой прямой, делен-
ное на 2݅ߨ, и ввести число  

߯ఛሺߣሻ 	ൌ 	෍
1
݅ߨ2

ሾሺln ݄ఛሻሺߣ ൅ ݅∞ሻ െ ሺln ݄ఛሻሺߣ െ ݅∞ሻሿ,
ఛ∈ி

 

которое в силу леммы 1 вещественно. Очевидно, это число как функция от ߣ со-
храняет постоянное значение на каждом интервале ܬ, для которого в полосе 
ߞ	ܴ݁ ∈ отсутствуют нули функций detሾ ܬ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ	и detሾ1 ൅ ఛܸሺߞሻሿ. В частности, 
можно говорить о значении ߯ఛሺെ0ሻ 	ൌ 	lim	߯ ఛ ሺߣሻ при ߣ → 0, ߣ ൏ 0. В действи-
тельности функция ߯ఛሺߣሻ выражается явно через нули концевого символа. 

Лемма 2. Имеет место равенство 
߯ఛሺെ0ሻ 	ൌ 	 ሺ݉ఛ െ  ,ఛሻ/2ݏ

где ݏఛ 	ൌ 	∑ ଴	ୀ	఍	ሻோ௘ߞఛሺݏ  есть число нулей функции detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ на прямой 
	ߞ	ܴ݁ ൌ 	0, взятое с учетом их кратности. При этом разность ሺ݉ఛ െ  ఛሻ имеет однуݏ
и ту же четность с ݈ఛሺܪሻ – число одномерных страт с концом ߬, содержащихся в 
Ωு
ଵ , так что сумма ∑ ߯ఛఛ  является целочисленной функцией. 

Согласно доказанным выше свойствам матриц ఛܷ и ఛܸ следует, что  
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ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻ 	ൌ 	 ఛܷ
ିଵ ൅ ఛܸሺെߞሻ. 

Тогда 
ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻ 	ൌ 	 ఛܷሺ ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻሻ ఛܸሺߞሻ и 1 ൅ ఛܸሺߞሻ 	ൌ 	 ሺ1 ൅ ఛܸሺെߞሻሻ ఛܸሺߞሻ, 

откуда ݄ఛ 	ൌ 	 ሺdet ఛܷሻ݄ఛሺെߞሻ. Следовательно, приращения 

േߙ 	ൌ 	
1
݅ߨ2

ሺln ݄ఛሻሺߞሻฬ
േఌି௜ஶ

േఌା௜ஶ

 

на прямых R݁	ߞ	 ൌ 	േߝ, где ߝ ൐ 0, достаточно малы и противоположны по знаку. С 
другой стороны, в полосе между этими прямыми к мероморфной функции ݄ఛ 
можно применить принцип аргумента, согласно которому разность 
ାߙ െ ିߙ 	ൌ 	െ2ିߙ равна разности между числом нулей числителя и знаменателя. 
Это приводит к выражению ݏఛെݏఛ଴, где через ݏఛ଴ обозначено число нулей функции 
detሾ1 ൅ ఛܸሺߞሻሿ. Согласно лемме 1 это число равно числу множителей в определи-
теле, т. е. ݏఛ଴ 	ൌ 	݉ఛ. Отсюда следует первое утверждение леммы.  

Для доказательства второго утверждения рассмотрим функцию  
݂ሺߞሻ 	ൌ 	detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ . Очевидно, что 
 detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ 	ൌ 	 det ఛܷሺ ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻሻ ఛܸሺߞሻ 	ൌ 	det ఛܷ detሺ ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻሻ det ఛܸሺߞሻ. 

Тогда 
detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ 	ൌ 	 ሺെ1ሻ௠ഓା௟ഓሺுሻ݁ଶ௜ఏ఍ detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺെߞሻሿ.       (2) 

Рассмотрим порядок нуля ݇	 ൌ 	 ఛሺ0ሻ функции detሾݏ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ при ߞ	 ൌ 	0. 
Перепишем (2) в виде ଴݂ሺߞሻ 	ൌ 	 ௞ିߞ detሾ ఛܷ ൅ ఛܸሺߞሻሿ с заменой ݉ఛ ൅ ݈ఛሺܪሻ на 
݉ఛ ൅ ݈ఛሺܪሻ ൅ ݇. Тогда при ߞ	 ൌ 	0 это соотношение дает нам четность числа 
݉ఛ ൅ ݈ఛሺܪሻ ൅ ሻߞఛሺݏ ఛሺ0ሻ. Так какݏ 	ൌ 	 ሻ̅, то четно и число ݉ఛߞఛሺݏ െ ݈ఛሺܪሻ െ  ఛ. Вݏ
результате получаем 

∑ ߯ఛሺെ0ሻ 	ൌ 	
ଵ

ଶఛ∈ி ∑ ݈ఛሺܪሻ ൅ целое	числоఛ∈ி . 
Заметим, что ∑ ݈ఛఛ∈ி ሺܪሻ 	ൌ 	2݈, где ݈ – число элементов множества Ωு

ଵ . 
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A large number of articles are devoted to the study of the Dirichlet problem on various 

stratified sets. The first of these works can be attributed to the work of R. Courant back in 1926. 
Modern scientists such as Yu.V. Pokorny, G. Lumer's, S. Nicaise, J. von Belov [9] and others 
have made tremendous progress in the theory of differential equations on stratified sets of lower 
dimensions, i. e. on the so-called graphs. O.M. Penkin and his students published many papers 
on the problems under study on strata of higher dimension, however, the theory under consider-
ation is far from logical completion. The purpose of this article is to construct an end symbol for 
the Dirichlet problem on a two-dimensional complex consisting of flat convex polygons, to 
study its structure and properties. The first part of this article describes the considered two-
dimensional complex, introduces designations for the faces, edges, vertices of the complex, and 
also defines the boundary of the complex under consideration. Further, we consider partitions of 
the set of faces, edges, and vertices into some subsets. According to the methods described in 
[5–8; 10] by introducing an analytic function, namely, the conjugate to the function under con-
sideration, taking into account the Cauchy-Riemann conditions, it is possible to reduce the Di-
richlet problem for the Laplace equation on a two-dimensional complex to the Riemann prob-
lem on a two-dimensional complex. In the second part of the article, for each vertex of the com-
plex, a terminal symbol matrix is constructed. Then, such a property of the matrix is considered 
as the number of zeros of the determinant of the matrix at a given point, taken with the multi-
plicity into account. This result is formulated in the form of Lemma 1. A meromorphic function 
is introduced, the construction of which is described in the article, and in Lemma 2, the value of 
the increment of the continuous branch of the logarithm of the constructed function is investi-
gated. Further, when solving the Dirichlet problem on the considered two-dimensional complex, 
the results of this article are used. 
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